Systémy pretinajticich sa mnozin

1. Nech F je systém pretinajtcich sa podmnozin n-mnoZiny X. Ukdzte, Ze existuje systém F’ pretina-
jucich sa podmnozin X taky, ze F C F/ a |F/| = 2771,

2. Sinecnica s k lupeiimi a stredom S je taky systém Si,..., S, mnozin, pre ktory S; N.S; = S, pre
vetky ¢ # j, a mnoziny S; \ S st lupene; naviac pozadujeme aby Ziadny lupeti nebol prazdny.
Napriklad, systém navzajom disjunktnych neprazdnych mnozin je slnecnica s prazdnym stredom.

Dokéazte: Nech F je systém s prvkovych mnozin. Ak |F| > s!(k — 1)® tak F obsahuje slne¢nicu k
lupenmi.

Pomocka: postupujte indukciou na s. Pripad s = 1 je zrejmy. Pre s > 2 uvazujte najvicsi podsystém
navzéjom disjunktnych mnozin z F. Ak velkost tohto podsystému je nanajvys k — 1, uvazujte
zjednotenie B mnozin tohto systému, zistite v aspoii kolkych mnoZindch z F je uréite aspoii jeden
prvok z B. Vhodnéa modifikdcia F a indukény predpoklad poskytuje pozadovanid slneénicu v F.

3. Problem 6. C z van Lint.



